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� �≤∏

ÊU��dO�œ ‰Ë«  
UO{U�—

UÐ eO� ULý Æb�«ÅÁb�¬ œułËÅtÐ XÝ« Ábý Ë—ÅtÐË— Ê¬ UÐ dAÐ t� vKzU�� qŠ o¹dÞ “« v{U¹— rO¼UH� “« È—UO�Ð

È“u�¬Åg�«œ ¨bL×� ÆbOM� nA� «— v{U¹— b¹bł rO¼UH� bO�«uðÅv� b¹uýÅv� Ë—ÅtÐË— U¼ÅÊ¬ UÐ t� vKzU�� qŠ

V2UD� fáÝ Ë U¼ÅtŽuL−� ÂuNH� X�:� X��«uð œuÐ Ábý Ë—ÅtÐË— Ê¬ UÐ t� È«ÅtK¾�� qŠ È«dÐ t� XÝ«

Æœ—Ë¬ XÝœÅtÐ «— U¼ÅtŽuL−� tÐ t²�Ð«Ë d~¹œ

Ëœ ”ö?� s?¹« —œ t?� b?ý t?łu?²?� ¨bý b¹bł ”ö� œ—«Ë v²BË Ë œuÐ Áœd� ÷uŽ «— œuš ÈÅtÝ—b� bL×�

t�U³KÞË«œ U¼ÅÁËdÖ s¹« —œ X�dý ¨bOLNG Ë« ÆXÝ« Ábý qOJAð ¨‰U³O2«Ë Èd~¹œ Ë ‰U³ðuG vJ¹ vý“—Ë ÁËdÖ

ÆœuA� U¹ œuAÐ ÁËdÖ Ëœ s¹« “« Â«b�d¼ uCŽ t²��«uðÅv� œuš qO� UÐ f�d¼ Ë ÁœuÐ

 U?¼ÅÁËdÖ s¹«A Ë BX?ý«œ t?Bö?Ž b?L?×� ÆbýÅv� h:A� g¹UCŽ« UÐ v¼ËdÖ d¼ Ë œuÐ Ábý È—«cÖÅÂU� 

”ö� t� bOLNG ”ö� Ê«“u�¬Åg�«œ œ«bFð ‘—ULý UÐ Ë« Æb�—«œ uCŽ bMÇ U¼ÅÁËdÖ s¹« “« Â«b�d¼ t� b�«bÐ

 ¨‘œuš ÊËbÐ U¼ÅÊ¬≥∂ ÈU¼ÅÁËdÖ ÈUCŽ« œ«bFð t� œd� dJG «b²Ð« Æœ—«œ “u�¬Åg�«œ A Ë BÊUL¼ ¨r¼ÅÈË— 

≥∂ÁœdJ� X�dý v¼ËdÖ êO¼ —œ Ê«“u�¬Åg�«œ všdÐ XÝ« sJL� t� bý tłu²� œË“ v2Ë ¨XÝ« dH� 

ÆbMýUÐ

 t� bý tłu²� U¼ÅÁËdÖ s¹« s¹dLð ÊU�“ —œ Ë«¥t−O²� Ë bMM�ÅvL� X�dý U¼ÅÁËdÖ s¹« “« Â«b� êO¼ —œ dH� 

 ÈU¼ÅÁËdÖ ÈUCŽ« œ«bFð XGdÖA Ë B dÐ«dÐ r¼ ÈË—   36 − 4 = 32“« vJ¹ —œ X�dý UÐ bL×� ÆXÝ« 

 ÁËdÖ ÈU¼Ås¹dLðA ÁËdÖ ÈUCŽ« œ«bFð bOLNG A ¨ ≤±Ëœ s¹« ÈUCŽ« œ«bFð ÊuÇ œd� dJG Ë« ÆXÝ« dH� 

 r¼ ÈË— ÁËdÖ≥≤ ÁËdÖ fÄ ¨XÝ« dH� B ¨   32−21 vMF¹ ±±Æœ—«œ uCŽ 

 ÁËdÖ œ«dG« “« vJ¹ ¨U�«B ÁËdÖ ÈUCŽ« œ«bFð Ë XÝ« ÁU³²ý« Ë« ÈdOÖÅt−O²� t� XHÖ bL×� tÐ B“« d²AOÐ 

±± ÁËdÖ Ëœ t� XÝ« ÁœuÐ ÷dG s¹« ÈUM³� dÐ Ë« ÈdOÖÅt−O²� t� XGU¹—œ q�Qð vL� UÐ bL×� ÆXÝ« dH� AË 

BÁËdÖ Ëœ d¼ —œ bMýUÐ t²Ý«uš Ê«“u�¬Åg�«œ všdÐ XÝ« sJL� t� v2UŠ —œ b�—«b� v�d²A� uCŽ 

Æœd� rÝ— «— d¹“ qJý ÁËdÖ Ëœ s¹« XOF{Ë hO:Að È«dÐ bL×� ÆbMýUÐ t²ý«œ X¹uCŽ

 ÁËdÖ ÈUCŽ« œ«bFð s²GU¹ È«dÐ Ë«  UŽöÞ« ¨XGdÖ t−O²� qJý s¹« ÈË— “« bL×�BË« Ë X�O� vGU� 

Æb�«bÐ «— ÁËdÖ Ëœ s¹« sOÐ „d²A� ÈUCŽ« œ«bFð b¹UÐ

 ÁËdÖ ÈU¼Ås¹dLð “« vJ¹ —œ œb−� X�dý UÐ bL×�A bOLNG ∂ ÁËdÖ uCŽ U¼ÅÊ¬ “« dH� BÈ«dÐ ÆbM²�¼ r¼ 

مسئله گروه�هاى دانش�آموزى



� �≤π

U�Åt�uL��

t²ý«b� v�d²A� uCŽ ÁËdÖ Ëœ t� rO�«œdÖdÐ v²2UŠ tÐ «— tK¾�� rO�«uðÅv� t� œd� dJG bL×� ¨tK¾�� s¹« qŠ

U²Bu� «— ÁËdÖ Ëœ sOÐ „d²A� ÈUCŽ« ÆrOM� ÁœUH²Ý« vK³B qŠ Á«— “« Ë bMýUÐÎ ÁËdÖ “« BË rOM�Åv� Ã—Uš 

 ÁËdÖ
  
B1Ær¹“UÝÅv� «— 

 ÁËdÖ
  
B1 ÁËdÖ Ë A ÈU¼ÅÁËdÖ ÈUCŽ« Ë b�—«b� v�d²A� uCŽ 

  
B1 Ë A ÁËdÖ ÈUCŽ« ¨r¼ ÈË— A Ë B

 ÁËdÖ fÄ ÆbM²�¼ r¼ ÈË—
  
B1 ÈÅÁ“«b�« tÐ   32−21=11 ÁËdÖ ¨s¹«dÐUMÐ Æœ—«œ uCŽ BÁ“«b�« tÐ 

  11+6 =17Æœ—«œ uCŽ 

 ÁËdÖ ÈUCŽ« œ«bFð Ë« ÆbOÝ— bL×� dE� tÐ tK¾�� s¹« qŠ È«dÐ r¼ Èd~¹œ Á«—B «— x—œ XHÖ Ë bO�U� 

 uCŽ Ê«uMŽ tÐ —UÐ p¹ «— „d²A� ÈUCŽ« dÖ« ¨ÁËdÖ Ëœ ÈUCŽ« œ«bFð ‘—ULýAÊ«uMŽ tÐ —UÐ p¹ Ë 

 uCŽB q^UŠ ¨r¹—ULAÐ   21+ x ‘—ULý s¹« —œ ÊuÇ ¨U�« ÆXÝ« ∂œ«bFð ¨b�«ÅÁbý ÁœdLý —UÐËœ dH� 

 v?F?B«Ë  21+ x −6 d?Ð«d?Ð r?¼ ÈË— ÁËd?Ö Ëœ ÈU?C?Ž« v?F?B«Ë œ«b?F?ð v2Ë ÆXÝ« ≥≤f?Ä ¨œu?Ð 

  21+ x −6 = 32 œuýÅv� t−O²� ÈËU�ð s¹« “« Æ  x =17Æ

rO¼«ušÅv� d¹“ XO2UFG —œ Æb�—«œ tÝ—b� —œ v�U²ÝËœ Â«b�d¼ Ë b�«ÅtÝ—b� p¹ Ê«“u�¬Åg�«œ d³�« Ë bLŠ«

Ær¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— d³�« Ë bLŠ« ÊU²ÝËœ œ«bFð

± tÝ—b� Ê«“u�¬Åg�«œ œ«bFð ‡‡±¥≤ t� XÝ« dH� π¥Æd³�« XÝËœ t� Ë bM²�¼ bLŠ« XÝËœ t� ÊU�¬ “« dH� 

øb�dH� bMÇ r¼ ÈË— d³�« ÊU²ÝËœ Ë bLŠ« ÊU²ÝËœ

≤ bLŠ« bO�«bÐ dÖ« ‡‡≤≥øœ—«œ XÝËœ bMÇ d³�« bO¹u~Ð bO�«uðÅv� U¹¬ ¨œ—«œ XÝËœ 

≥ d³�« Ë bLŠ« „d²A� ÊU²ÝËœ œ«bFð dÖ« ‡‡¥øœ—«œ XÝËœ bMÇ d³�« bO¹u~Ð bO�«uðÅv� U¹¬ ¨býUÐ dH� 



� �≥∞

ÊU��dO�œ ‰Ë«  
UO{U�—

eO� d~¹œ qzU�� —œ Ær¹bý Ë—ÅtÐË— Ê«“u�¬Åg�«œ “« v¹U¼Åt²Ýœ UÐ È“u�¬Åg�«œ ÈU¼ÅÁËdÖ ÈÅtK¾�� qŠ —œ

ÆbM�U�Åv� tŽuL−� «— ¡UOý« “« Ábý h:A� ÈU¼Åt²Ýœ s¹« Æb�uýÅv� Áb¹œ UOý« “« Èd~¹œ ÈU¼Åt²Ýœ

∫‰U¦� ÈU¼ÅÁËdÖ ¨È“u�¬Åg�«œ ÈU¼ÅÁËdÖ tK¾�� —œ A Ë BÆb�«ÅÁœuÐ tŽuL−� p¹ Â«b�d¼ 

∫‰U¦�ÆrO¼œÅv� g¹UL� d¹“  —u^ tÐ «— Ê¬ t� bM¼œÅv� qOJAð «— tŽuL−� p¹ vLB— p¹ vFO³Þ œ«bŽ« 

1,2, 3,4,5,6,7,8,9{ }
∫‰U¦�ÆrO¹uÖÅv� bOLŠ ÊU²ÝËœ ÈÅtŽuL−� Ê¬ tÐ t� b�“UÝÅv� «— tŽuL−� p¹ r¼ UÐ bOLŠ ÊU²ÝËœ 

ÆbOMOÐÅv� «— U¼ÅtŽuL−� “« Èd~¹œ ÈU¼Åt�uL� d¹“ —œ

}dG^« ¨r¹d� ¨œ«uł ¨bLŠ« ¨U{— ¨vKŽ {tÝ—b� ‰U³ðuG rOð Ω

}Å≤ ¨Å¥ ¨Å∏ ¨Å∂Å{ÃË“ v?L?B— p?¹ v?F?O?³?Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� Ω

}Ë¨œ¨—¨◊¨Õ¨‡¼¨Ÿ¨’¨”Æ‰¨¯¨„¨Â¨È¨«Å{tDI�ÅvÐ vÝ—UG ÈU³H2« ·ËdŠ ÈÅtŽuL−� Ω

}Êu²á�¨”u�«—Ë« ¨qŠ“ ¨Èd²A� ¨a¹d� ¨sO�“ ¨Ád¼“ ¨œ—UDŽ{v�Lý t�uEM�  «—UOÝ ÈÅtŽuL−� Ω

tłuð d¹“ ÈÅtŽuL−� tÐ ‰U¦� È«dÐ ÆbMýUÐ t²ý«œ r¼ UÐ v^Uš ◊U³ð—« tŽuL−� p¹ ÈUCŽ« t� X�O� Â“ô

∫bOM�

} ¨kGUŠ ¨ÈbFÝ¥ ¨Å≤ ¨Å≥µ ¨Åa ¨xÊ«dNð ¨{

∫‰U¦�—u?ÞÅt?Ð v?¹U?¼ÅÊU?�?�« s?OMÇ «d¹“ ¨bM�ÅvL� h:A� «— È«ÅtŽuL−� åbMKÐ bB ÈU¼ÅÊU��«ò  —U³Ž 

Æt?� U?¹ b?M?²?�?¼ b?M?K?Ð b?B r?O?¹u?~?Ð rO�«uðÅvL� U¼ÅÊU��« všdÐ È«dÐ Ë b�«ÅÁbA� h:A� oOBœ

ôuLF�ÎÆœd� X³×^ Ê¬ œ—u� —œ Ê«u²Ð d²NÐ Uð œuýÅv� »U:²�« v�U� È«ÅtŽuL−� d¼ È«dÐ ¨

∫‰U¦� ¨vý“—Ë ÁËdÖ Ëœ È«dÐ Ábý »U:²�« ÈU¼ÅÂU� È“u�¬Åg�«œ ÈU¼ÅÁËdÖ ÈÅtK¾�� —œ A Ë BÆœuÐ 

∫‰U?¦� «— v?L?B— p?¹ vFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� dÖ« D ∫r?O?�?¹u�Åv� ¨rO�UMÐ D = 1,2, 3,4,5,6,7,8,9{ }
ö¦� ÆXÝ« Ábý »U:²�« v^Uš ÈU¼ÅÂU� eO� œ«bŽ« ÈU¼ÅtŽuL−� “« všdÐ È«dÐÎ«— vFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� 

 UÐ  N∫vMF¹ ªbM¼œÅv� ÊUA� 

      N = 1,2,3,L{ }
ÈÅtŽuL−� È«dÐ Æb�—«b� UN²�« t� bM²�¼ vFO³Þ œ«bŽ« t�«œ« åìò “« —uEM� ôUÐ —œ t� bOýUÐ t²ý«œ tłuð

 ÂU� eO� `O×^ œ«bŽ«  Z∫vMF¹ ªXÝ« Ábý »U:²�« 

      Z = L,−3,−2,−1,0,1,2,3,L{ }

مجموعه�ها

 p¹ «— UOý« “« Ábý h:A� ÈÅt²Ýœ d¼tŽuL−� «— UOý« Ê¬ Ë bM�U�Åv� ÈUCŽ«ÆbM�U�Åv� tŽuL−� Ê¬ 



� �≥±

U�Åt�uL��

 UÐ «— U¹uÖ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−�Q UÐ «— vIOIŠ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� Ë   RÆbM¼œÅv� ÊUA� 

Åò œUL� “« ÁœUH²Ý« UÐ «— tŽuL−� p¹ —œ ¡vý p¹ X¹uCŽ∈ö¦� ÆbMM�Åv� ÊUOÐ åÎ t� s¹« ÊUOÐ È«dÐ ≤vJ¹ 

 ÈUCŽ« “«  N ∫rO�¹u�Åv� XÝ«     2 ∈ Nò  —u^ tÐ «— tKLł s¹« Ë ≤ uCŽ   Nö¦� ÆrO�«ušÅv� åXÝ« Î∫

    
12 ∈ N   ,   − 5 ∈ Z   ,   −

3

7
∈ Q   ,   11 ∈ R

 œUL� “« ¨X�O� È«ÅtŽuL−� uCŽ ¡vý t� s¹« ÊUOÐ È«dÐ∉ö¦� ÆœuýÅv� ÁœUH²Ý« Ît� s¹« ÊUOÐ È«dÐ ¨

ò  − 3 rO�¹u�Åv� ¨X�O� vFO³Þ œbŽ p¹ å    −3 ∉ Nò  —u^ tÐ «— Ê¬ Ë   (−3) uCŽ   NåX�O� 

ö¦� ÆrO�«ušÅv�Î∫

    

1

2
∉ Z   ,   5 ∉ Q   ,   − 8 ∉ N   ,   

π
2
∉ Q

Êœu³� U¹ ÊœuÐ uCŽ XOF{Ë d¹“ qJý —œ

 ÈU¼œbŽ± ¨Å≤ ¨Å≥ Ë Å¥tÐ X³�� «— 

 ÈU¼ÅtŽuL−�A ¨B Ë CÆbOM� h:A� 

«— È«ÅtŽuL−� sOMÇ œułË ÊU�«bO{U¹— ¨vKÐ øbýUÐ t²ý«b� ÈuCŽ êO¼ t� œ—«œ œułË È«ÅtŽuL−� U¹¬

 ÂU� Ë b�«ÅÁbO�U� vNð ÈÅtŽuL−� «— Ê¬ Ë b�«Åt²Gd¹cÄ∅Æb�«ÅÁœd� »U:²�« Ê¬ È«dÐ «— 

∫‰U¦� sOÐ vFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� ≥∞ Ë ¥∞ dÐ t� ≤±ÆXÝ« vNð ÈÅtŽuL−� ¨b�d¹cÄÅg:Ð 

تساوى مجموعه�ها

‘Ë— Ëœ UÐ «— tŽuL−� Ëœ XÝ« sJL� Æœ—«œ œułË vHK²:� ÈU¼ÅÁ«— U¼ÅtŽuL−� Êœd� h:A� È«dÐ

rO¹uÖ X2UŠ s¹« —œ Æb�—«œ v�U�J¹ ÈUCŽ« tŽuL−� Ëœ s¹« r¹uý tłu²� fáÝ Ë rOM� h:A� nK²:�

 ËœÈËU�� tŽuL−�Æb�«Å

∫‰U¦�«— U¼«cž “« vŽ«u�« “Ëd�« Uð U¼ÅÊ¬ “« p¹ d¼ ÆbM²�¼ XÝËœ d~¹bJ¹ UÐ s�Š Ë vKŽ bOM� ÷dG 

 XÝ« Áœ—uš vKŽ t� «— v¹U¼«cž ÈÅtŽuL−� Æb�«ÅÁœ—ušAÁœ—uš s�Š t� «— v¹U¼«cž ÈÅtŽuL−� Ë 

 XÝ«BÁœ—uš r¼ s�Š ¨XÝ« Áœ—uš vKŽ t� v¹«cž d¼ t� r¹uý tłu²� Ë rOM� vÝ—dÐ dÖ« ÆrO�U�Åv� 

 ÈÅtŽuL−� Ëœ ¨XÝ« Áœ—uš r¼ vKŽ ¨XÝ« Áœ—uš s�Š t� v¹«cž d¼ Ë XÝ«A Ë Bv�U�J¹ ÈUCŽ« 



� �≥≤

ÊU��dO�œ ‰Ë«  
UO{U�—

 rO�¹u�Åv� Ë b�«ÅÈËU�� tŽuL−� Ëœ s¹« Ë Xý«œ bM¼«ušA=BÆ

 ÈÅtŽuL−� Ëœ ÈUCŽ« Êœd� h:A� ÈÅÁuOý tÇ dÖ« ¨‰U¦� s¹« —œA Ë BÊuÇ v2Ë ¨Xý«œ ‚dG r¼ UÐ 

Æb�«ÅÈËU�� r¼ UÐ b�—«œ v�U�J¹ ÈUCŽ« ¨tŽuL−� Ëœ s¹«

∫‰U¦� ÈÅtŽuL−� Ëœ A Ë B∫b¹dO~Ð dE� —œ d¹“ qJý tÐ «— 

1,2,6{ } = 1,2,2,6,6,6{ }
t²ýu� —UÐ bMÇ UCŽ« všdÐ ¨tŽuL−� ÈUCŽ« Êœd� h:A� È«dÐ ¨ôUÐ XÝ«— XLÝ tŽuL−� —œ

XLÝ ÈÅtŽuL−� UÐ XÝ«— XLÝ ÈÅtŽuL−� Ë bM�ÅvL� tGU{« tŽuL−� tÐ Èb¹bł uCŽ qLŽ s¹« Æb�«ÅÁbý

ÆXÝ« ÈËU�� éÇ

∫‰U¦�

A = 1,2,6,8,12,19{ }
B = 19,6,1,2,8,12{ }

s¹« ÊuÇ ‰UŠ s¹« UÐ ÆXÝ« Ábý t²ýu� vHK²:� ÈU¼ÅVOðdð UÐ U¼ÅÊ¬ ÈUCŽ« ÂU� ¨ôUÐ ‰U¦� ÈU¼ÅtŽuL−� —œ

 vMF¹ ªb�«ÅÈËU�� d~¹bJ¹ UÐ b�—«œ v�U�J¹ ÈUCŽ« ¨tŽuL−� ËœA=BÆ

±ÈÅtŽuL−� UÐ œ«uł sOLKF� ÈÅtŽuL−� U¹¬ ¨bM�«ušÅv� ”—œ ”ö� p¹ —œ Ëœ d¼ sO�Š Ë œ«uł ‡‡

øXÝ« ÈËU�� sO�Š sOLKF�

≤øX?Ý« ÈËU?�?� v?L?B— p?¹ œd?G œ«b?Ž« ÈÅt?Žu?L?−?� U?Ð v?LB— p¹ ‰Ë« œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� U¹¬ ‡‡

≥øXÝ« tŽuL−� Â«b� ÈËU�� ¨bMM�Åv� vÖb�“ ÁU� Ád� —œ t� v¹U¼ÅÊU��« ÈÅtŽuL−� ‡‡

 ÈÅtŽuL−� uCŽ d¼ dÖ«A ÈÅtŽuL−� “« ÈuCŽ B ÈÅtŽuL−� uCŽ d¼ Ë B“« ÈuCŽ 

 ÈÅtŽuL−�A rO�¹u�Åv� Ë rO�U�Åv� ÈËU�� «— tŽuL−� Ëœ s¹« ¨býUÐ A=BÆ



� �≥≥

U�Åt�uL��

 UÐ «— ”ö� œ«dG« tOK� ÈÅtŽuL−� dÖ« ¨È“u�¬Åg�«œ ÈU¼ÅÁËdÖ ÈÅtK¾�� —œDXOF{Ë ¨rO¼œ ÊUA� 

 ÈU¼ÅÁËdÖA Ë B tÐ X³�� DøXÝ« t�u~Ç 

 ÈÅtŽuL−� U¹ ÁËdÖ uCŽ d¼A “« ÈuCŽ fÄ ¨XÝ« ”ö� “u�¬Åg�«œ p¹ Dv²2UŠ sOMÇ —œ ÆXÝ« 

 rO¹uÖA ÈÅtŽuL−�d¹“ D uCŽd¼ VOðdð sOL¼ tÐ ÆXÝ« B “« ÈuCŽ eO� D fÄ ¨XÝ« BeO� 

 “« È«ÅtŽuL−�d¹“DÆXÝ« 

 ÈÅtŽuL−� t� s¹« ÊUOÐ È«dÐC ÈÅtŽuL−�d¹“ DÅò rO�¹u�Åv� ¨XÝ« C ⊂ D∫rO�«ušÅv� sOMÇ «— Ê¬ Ë å

òC ÈÅtŽuL−�d¹“ DÆåXÝ« 

∫‰U¦� “« d?²?L?� v?F?O?³?Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� “« È«ÅtŽuL−�d¹“ vLB— p¹ œdG vFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� ±∞

ÆXÝ«

1, 3,5,7,9{ } ⊂ 1,2, 3,4,5,6,7,8,9{ }
∫‰U¦�ULý ÈÅtÝ—b� Ê«“u�¬Åg�«œ ÈÅtŽuL−� “« È«ÅtŽuL−�d¹“ ¨ULý ”ö� Ê«“u�¬Åg�«œ ÈÅtŽuL−� 

ÆXÝ«

∫‰U¦�ÆXÝ« U¼Åv�«d¹« tL¼ ÈÅtŽuL−� “« È«ÅtŽuL−�d¹“ ¨Ê«d¹« v¹U²ÝË— œ«dG« ÈÅtŽuL−� 

زير مجموعه

 dÖ«C Ë D uCŽ d¼ t� È—uÞÅtÐ bMýUÐ tŽuL−� Ëœ C uCŽ ¨D—œ ¨býUÐ eO� 

 rO¹uÖ  —u^ s¹«C p¹ ÈÅtŽuL−�d¹“ DÆXÝ« 



� �≥¥

ÊU��dO�œ ‰Ë«  
UO{U�—

± ÈÅtŽuL−� p¹ ‡‡≥ «— Ê¬ Ë b¹“U�Ð ÈuCŽ AÆbO�UMÐ 

≤ “« ‡‡A «— b¹bł ÈÅtŽuL−� Ë bOM� ·cŠ «— uCŽ p¹ B XOF{Ë ÆbO�UMÐ A Ë Bt�u~Ç r¼ tÐ X³�� 

øXÝ«

≥ tÐ «— Èd~¹œ uCŽ ‡‡B «— Áb�¬ XÝœ tÐ ÈÅtŽuL−� Ë bOM� tGU{« C XOF{Ë ÆbO�UMÐ B Ë CtÐ X³�� 

 XOF{Ë øXÝ« t�u~Ç r¼A Ë CøXÝ« t�u~Ç r¼ tÐ X³�� 

¥øb?²?G«Åv?� ‚U?H?ð« s?¹« X?BË tÇ øbýUÐ Èd~¹œ ÈÅtŽuL−� d¹“ Â«b�d¼ ¨tŽuL−� Ëœ XÝ« sJL� U¹¬ ‡‡

µÆbO�eÐ ‰U¦� øbýU³� Èd~¹œ tŽuL−�d¹“ Â«b� êO¼ ¨tŽuL−� Ëœ “« XÝ« sJL� U¹¬ ‡‡ÅÅ

∂ XOF{Ë øXÝ« `O×^ œbŽ p¹ vFO³Þ œbŽ d¼ U¹¬ ‡‡ÅÅ  N Ë   ZøXÝ« t�u~Ç r¼ tÐ X³�� 

∑ XOF{Ë øXÝ« U¹uÖ œbŽ p¹ `O×^ œbŽ d¼ U¹¬ ‡‡  Z Ë QøXÝ« t�u~Ç r¼ tÐ X³�� 

∏ XOF{Ë øXÝ« vIOIŠ œbŽ p¹ U¹uÖ œbŽ d¼ U¹¬ ‡‡ÅÅQ Ë   RøXÝ« t�u~Ç r¼ tÐ X³�� 

∫‰U¦� ÈÅtŽuL−� ÈU¼ÅtŽuL−�d¹“ ÈÅtOK� A = a,b,c{ }ÆbOM� sOOFð «— 

p¹ p¹ ·cŠ Ë tŽuL−� œuš “« ŸËdý UÐ rO�«uðÅv� ¨tŽuL−� p¹ ÈU¼ÅtŽuL−�d¹“ Êœ—Ë¬ XÝœ tÐ È«dÐ

Ær¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— tŽuL−� Ê¬ ÈU¼ÅtŽuL−�d¹“ ÂULð ¨XÝ« d¹cÄÅÊUJ�« t� vðôUŠ ÈÅtOK� —œ ¨Ê¬ ÈUCŽ«

ö¦�Î ÈU¼ÅtŽuL−�d¹“ ÂULð ¨A = a,b,c{ }∫“« b�«Å —U³Ž 

a,b,c{ }  ,  b,c{ }  ,  a,c{ }  ,  a, b{ }  ,  a{ }  ,  b{ }  ,  c{ }  , ∅



� �≥µ

U�Åt�uL��

± dÖ« ‡‡
  
A = 1,5,9{ } Ë 

  
B = 5,7,9{ }ÆbO¼œ ÊUA� «— d¹“  öLł v²Ý—œ ¨

 ©n2«  AUA = AÆ

 ©»  AUB = BUAÆ

 ©Ã  A ⊂ (AUB) Ë   B ⊂ (AUB)Æ

≤ tŽuL−� p¹ ‡‡C t� bOM� vGdF� A ⊂ C Ë B ⊂ C bO¼œ ÊUA� Æ  (AUB) ⊂ CÆ

≥øb?�œu?Ð X?Ý—œ ôU?Ð j?Ð«Ë— r?¼ “U?Ð r¹œ«œÅv� —«dB Èd~¹œ ÈU¼ÅtŽuL−� ¨ôUÐ ÈU¼ÅtŽuL−� ÈUłÅtÐ dÖ« ‡‡

∫‰U¦�ÆbM�¹uMÐ vý—«eÖ b�«ÅÁœd� dHÝ Ê¬ tÐ t� v¹U¼dNý ÈÅÁ—UÐ—œ XÝ«uš bLŠ« Ë U{— “« vG«dGł rKF� 

¨ÊUNH^« ÈU¼dNý bLŠ« Ë býUÐ Áœd� dHÝ Ê«dNð Ë “«u¼« ¨qOÐœ—« ¨ÊU−�“ ¨ÊUNH^« ÈU¼dNý tÐ U{— dÖ«

‘—«eÖ dH� Ëœ s¹« “« U¼dNý Â«b� œ—u� —œ vG«dGł rKF� ¨býUÐ Áb¹œ «— “«u¼« Ë ÃbMMÝ ¨e¹d³ð ¨œUÐ¬ÅÂdš

dHÝ U¼ÅÊ¬ tÐ bLŠ« Ë U{— t� XÝ« v¹U¼dNý ÈÅtŽuL−� ŸUL²ł« ¨‰«RÝ s¹« »«uł øXÝ« Áœd� XGU¹—œ

 UÐ «— XÝ« Áb¹œ U{— t� v¹U¼dNý ÈÅtŽuL−� dÖ« Æb�«ÅÁœd�AXÝ« Áb¹œ bLŠ« t� v¹U¼dNý ÈÅtŽuL−� Ë 

 UÐ «—B∫Xý«œ rO¼«uš ¨rO¼œ ÊUA� 

} “«u¼«, ÃbMMÝ , e¹d³ð , œUÐ¬ÅÂdš ,ÊUNH^« 
  } U {Ê«dNð,“«u¼« , qOÐœ—« , ÊU−�“ ,ÊUNH^« 

  
AUB = {

                                             } ÃbMMÝ, œUÐ¬ÅÂdš ,Ê«dNð , “«u¼« , e¹d³ð , qOÐœ—« , ÊU−�“ ,ÊUNH^« = {
∫‰U¦� “« d²L� vFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� Ë ÃË“ vLB— p¹ vFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� ŸUL²ł« ≤∞ dÐ t� «— ≥

Æb¹—Ë¬ XÝœ tÐ b�d¹cÄÅg:Ð

2,4,6,8{ } U 3,6,9,12,15,18{ } = 2,4,6,8, 3,9,12,15,18{ }

 ÁËdÖ Ëœ dÖ« ¨È“u�¬Åg�«œ ÈU¼ÅÁËdÖ ÈÅtK¾�� —œA Ë B“« È«ÅtŽuL−� ¨bM¼œ qOJAð v�d²A� ÈÅt�Kł 

 tŽuL−� Ëœ ŸUL²ł« «— Ê¬ t� œuýÅv� qOJAð Ê«“u�¬Åg�«œA Ë BÆbM�U�Åv� 

اجتماع مجموعه�ها

 dÖ«C Ë DËœ s¹« ÈUCŽ« “« qJA²� Ê¬ ÈUCŽ« t� «— Èb¹bł ÈÅtŽuL−� ¨bMýUÐ tŽuL−� Ëœ 

 ¨XÝ« r¼ UÐ tŽuL−�ŸUL²ł« C Ë D UÐ Ë bM�U�Åv�   CUDÆbM¼œÅv� ÊUA� 

  CUD



� �≥∂

ÊU��dO�œ ‰Ë«  
UO{U�—

 ÁËdÖ Ëœ sOÐ „d²A� œ«dG« t� r¹b¹œ È“u�¬Åg�«œ ÈU¼ÅÁËdÖ ÈÅtK¾�� —œA Ë BtK¾�� qŠ —œ vLN� gI� 

ÆbM�U�Åv� tŽuL−� Ëœ Ê¬ „«d²ý« «— „d²A� œ«dG« s¹« tŽuL−� ÆbM²ý«œ

  AIB

∫‰U¦� ÈÅtŽuL−� vLB— p¹ ÃË“ vFO³Þ œ«bŽ« Ë vLB— p¹ ‰Ë« œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� „«d²ý« }Å≤Å{ÆXÝ« 

2, 3,5,7{ } I 2,4,6,8{ } = 2{ }
∫‰U¦� dÖ« A Ë U¼Åv�«d¹« ÈÅtL¼ ÈÅtŽuL−� B ¨býUÐ ÊUNł ÊU�«œÅv{U¹— ÈÅtL¼ ÈÅtŽuL−�   AIB

ÆXÝ« v�«d¹« ÊU�«œÅv{U¹— tL¼ tŽuL−�

∫‰U¦� dÖ« A Ë U¼ÅÊU��« ÈÅtL¼ ÈÅtŽuL−� B ¨býUÐ È“Å»¬  «œułu� ÈÅtL¼ ÈÅtŽuL−�   AIBêO¼ 

 vMF¹ ¨XÝ« vNð tŽuL−� dÐ«dÐ Ë œ—«b� ÈuCŽ  AIB = ∅Æ

∫‰U¦�ÈÅtŽuL−� Ëœ ¨v�U²ÝdOÐœ Ê«“u�¬Åg�«œ ÈÅtŽuL−� Ë v¹«b²Ð« ‰Ë« ”ö� Ê«“u�¬Åg�«œ ÈÅtŽuL−� 

ÆbM²�¼ «e−�

  تفاضل مجموعه�ها٢.�٦

اشتراك مجموعه�ها

 ÈÅtŽuL−� Ëœ È«dÐA Ë B uCŽ r¼ t� «— v¹UOý« ÈÅtŽuL−� ¨A uCŽ r¼ Ë B

 „«d²ý« ¨bM²�¼A Ë B UÐ Ë bM�U�Åv�   AIBÆbM¼œÅv� ÊUA� 

Ëœ ¨XÝ« vNð ÈÅtŽuL−� U¼ÅÊ¬ „«d²ý« t� «— vNðU� ÈÅtŽuL−� Ëœ

«e−� ÈÅtŽuL−� U¹ r¼ “« «błÆbM�U�Åv� 



� �≥∑

U�Åt�uL��

±ÆbOM� sOOFð «— d¹“ v{U¹—  öLł “« p¹ d¼ v²Ý—œU� U¹ v²Ý—œ ¨d¹“ qJý tÐ tłuð UÐ ‡‡

  

 (AIB) ⊂ A            (AIB) = (BIA)            A ⊂ (AIB)

 A ⊂ (AUB)           (AIB) ⊂ (AUB)           (AIA) = A

≤ÆbOM� rÝ— qJý p¹ d¹“ v{U¹—  öLł “« p¹ d¼ È«dÐ ‡‡

 ©n2«  AIB = ∅

 ©»A ⊂ B ⊂ C

 ©ÃAIC = ∅  ,  AIB ≠ ∅  ,  BIC ≠ ∅



� �≥∏

ÊU��dO�œ ‰Ë«  
UO{U�—

تفاضل مجموعه�ها

 UÐ «— ÊU²ÝdOÐœ p¹ ‰Ë« ‰UÝ Ê«“u�¬Åg�«œ ÈÅtŽuL−�A“« dðbMKÐ U¼ÅÊ¬ bB t� v�«“u�¬Åg�«œ ÈÅtŽuL−� Ë 

±∑∞ UÐ «— XÝ« d²�Åv²�UÝ B‘“—Ë vÐd� ¨‰U³²J�Ð rOð ÈUCŽ« »U:²�« È«dÐ “Ë— p¹ Æb�«ÅÁœ«œ ÊUA� 

 “« gOÐ bB UÐ Ê«“u�¬Åg�«œ ÈÅtL¼±∑∞Ê¬ t� v�«“u�¬Åg�«œ ¨s¹«dÐUMÐ ÆXý«œ t~� ◊UOŠ —œ «— d²�Åv²�UÝ 

 ÈÅtŽuL−� uCŽ t� b�œuÐ v¹U¼ÅÊ¬ ¨b�œuÐ d{UŠ ÊU²ÝdOÐœ ‰Ë« ”ö� —œ “Ë—AuCŽ v2Ë b�œuÐ 

 ÈÅtŽuL−�B q{UHð œuýÅv� t²šUÝ qJý s¹« tÐ t� «— È«ÅtŽuL−� Æb�œu³� B “« AÆbM�U�Åv� 

∫‰U¦� ÁËdÖ ÈUCŽ« œ«bFð ÈÅt³ÝU×� È«dÐ ¨È“u�¬Åg�«œ ÈU¼ÅÁËdÖ ÈÅtK¾�� —œ t� b¹—«œ œU¹ tÐ BÊ¬ ¨

 ÈUCŽ« “« t²ÝœA —œ t� «— B ÁËdÖ “« b�œuÐ B ÁËdÖ Ë r¹œd� ·cŠ 
  
B1ÊUL¼ qLŽ s¹« ÆrO²šUÝ «— 

 tŽuL−� q{UHðA tŽuL−� “« B Ë œuÐ 
  
B1 = B− AÆ

∫‰U¦�

a,b{ } − b{ } = a{ }  ,        x,y,z{ } − a,b{ } = x,y,z{ }  ,       b{ } − b{ } = ∅

∫‰U¦� tŽuL−� tÝ A ¨B Ë C∫b¹dO~Ð dE� —œ d¹“  —u^ tÐ «— 

  
A = a,c,d, f,q{ }       ,       B = a, f, t,w,z{ }       ,       C = 1,4,7{ }

∫XÝ« d¹“ qJý tÐ U¼ÅtŽuL−� s¹« q{UHð “« t�uL� bMÇ

A − B = c,d,q{ }
B− A = t,w,z{ }

A −C = a,c,d, f,q{ } = A

∫‰U¦� dÖ« A “« d²L� vFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� ≤∞ dÐ t� býUÐ ≤ Ë b�d¹cÄÅg:Ð BvFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� 

 “« d²L�±∞∞ dÐ t� býUÐ ¥ ÁUÖÅÊ¬ ¨b�d¹cÄÅg:Ð A − B “« d²L� vFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� ≤∞ÃË“ t� XÝ« 

 dÐ v2Ë bM²�¼¥ÆbM²�O� d¹cÄÅg:Ð 

  
A − B = 2,6,10,14,18{ }

 ÈÅtŽuL−� Ëœ È«dÐA Ë B —œ t� «— v¹UOý« ÈÅtŽuL−� ¨Av2Ë ¨bM²�¼ 

 —œB ¨bMýU³�  q{UHðB “« A UÐ Ë bM�U�Åv� A − BÆbM¼œÅv� ÊUA� 

A − B



� �≥π

U�Åt�uL��

 ∫‰U¦� dÖ«A Ë ULý ÊU²ÝdOÐœ Ê«“u�¬Åg�«œ ÈÅtŽuL−� BÊ«d¹« —œ v�U²ÝdOÐœ Ê«“u�¬Åg�«œ ÈÅtŽuL−� 

 ¨býUÐA − B Ë XÝ« vNð ÈÅtŽuL−� B− AtÝ—b� “« Ã—Uš v�U²ÝdOÐœ Ê«“u�¬Åg�«œ tL¼ ÈÅtŽuL−� 

ÆXÝ« ULý

∫‰U¦� dÖ« A Ë XÝ« rKá¹œ ÈôUÐ U¼ÅÊ¬  öOB×ð t� býUÐ v¹U¼Åv�«d¹« ÈÅtŽuL−� BÊ«dÖ—U� ÈÅtŽuL−� 

 ¨býUÐ v�«d¹«A − B Ë bM²�O� dÖ—U� t� XÝ« rKá¹œ ÈôUÐ  öOB×ð UÐ ÈU¼Åv�«d¹« ÈÅtŽuL−� B− A

ÆXÝ« rKá¹œ d¹“ UÐ rKá¹œ  öOB×ð UÐ v�«d¹« Ê«dÖ—U� ÈÅtŽuL−�

∫‰U¦�   R−Q ÆXÝ« @MÖ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� 
    R− 0{ }ÆXÝ« dH^ n2U:� vIOIŠ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� 

±Æb¹dO~Ð dE�—œ «— d¹“ ÈU¼ÅtŽuL−� ‡‡

}”U³Ž—bMÐ ¨dNýuÐ ¨tO�Ë—« ¨e¹d³ð ¨Ê«b¼«“ ¨qÐ«“ ¨Ê«œUÐ¬ ¨ÁUA�U�d� ¨ÃbMMÝ ¨qOÐœ—« ¨ÁËUÄ ¨Âö¹«X = {
 Ê«d¹« vÐdž ‰ULý ÈU¼dNýA = Ê«d?¹« v?Bd?ý »u?M?ł ÈU?¼d?NýB =

 Ê«d¹« vÐdž »uMł ÈU¼dNýC = Ê«d¹« vÐdž ÈU¼dNýD =

 Ê«d¹« vÐuMł ÈU¼dNýE =

 ÈU¼ÅtŽuL−�  AIX ¨  BIX ¨  CIX ¨  DIX Ë   EIXÆbOM� h:A� U¼ÅÊ¬ ÈUCŽ« UÐ «— 

≤ dÖ« ‡‡
  
A = 1,2,3,4,5{ } Ë 

  
B= 3,4,5,6{ }Æb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— d¹“  «—U³Ž “« p¹d¼ q^UŠ 

 ©n2«  AUB ©»  AIB ©ÃA−B ©œB−A

 ©‡¼  (AUB)− (AIB) ©Ë  (A−B)U(B−A)[ ] U(AIB)

≥«— éÇ XLÝ —œ Ábý Áœ«œ ÈU¼ÅtŽuL−� “« p¹d¼ ‡‡

‘dOE� —«œuL� tÐ ¨Ê¬ È«dÐ dOE� —«œuL� œułË  —u^ —œ

ÆbOM� q^Ë

  AIB

  AUB

A−B

B−A

    R− 0{ }  —u^ÅtÐ «—     R−0ÆbO�¹uM� bOM# tłuð



� �¥∞

ÊU��dO�œ ‰Ë«  
UO{U�—

¥Êœ“ —uýU¼ UÐ «— Ábý Áœ«œ ÈU¼ÅtŽuL−� ‡‡

ÆbOM� h:A�

µøb?¼œÅv?� ÊU?A?� «— q?J?ý ÈÅÁœ—u?š —uýU¼ ÈU¼ÅXL�B ¨d¹“ ÈU¼ÅtŽuL−� “« p¹ÅÂ«b� ‡‡ÅÅ

  AIBIC 

  (A − B)U(C − B) 

  (AUC) − B 

  BI(AUC) 

ÅÅ∂ ÈÅÁbM¼œÅÊUA� d¹“ ÈU¼ÅtŽuL−� “« p¹ÅÂ«b� bO¹u~Ð qJý tÐ tłuð UÐ ‡‡ÅÅ  (A−B)U(BIC)ÆXÝ« 

  
1,6{ } 

  
1,2, 3,4,6{ } 

  
1,6,5,4{ } 

∑ tŽuL−� Ëœ ‡‡
  
A = 7,x,−y{ } Ë 

  
B= 7,−2,5{ } —«bI� ÆbM²�¼ ÈËU�� xyÆb¹—Ë¬ XÝœÅtÐ «— 

∏ rOýUÐ t²ý«œ dÖ« ‡‡ÅÅA = 2,7,11,13,17{ } Ë B= 3,6,11,13,17{ } ÈÅtŽuL−� ¨A−BÆbO�¹uMÐ «— 

∫XÝ« Áœd� qŠ sOMÇ «— tK¾�� s¹« È“u�¬Åg�«œ

A−B= 2,7,11,13,17{ } − 3,6,11,13,17{ } = 2,3,6,7{ }
øX�OÇ XÝ—œ aÝUÄ øXÝ« Ábý v¼U³²ý« tÇ VJðd� “u�¬Åg�«œ

πXHÖ È“u�¬Åg�«œ øb¼œÅv� ÊUA� «— tŽuL−� p¹ åv2«u²� ÃË“ œbŽ —UNÇò  —U³Ž U¹¬ ∫bOÝdÄ rKF� ‡‡ÅÅ

ö¦� ¨tKÐÎ 
  
2,4,6,8{ }«— ÁU³²ý« XKŽ ¨ÊœuÐ ÁU³²ý«  —u^ —œ øXÝ« ÁœuÐ `O×^ Ë« aÝUÄ U¹¬ ULý dE�ÅtÐ Æ

ÆbO¼œ `O{uð



� �¥±

U�Åt�uL��

 ÈÅtŽuL−�a{ } ÈÅtŽuL−� Ë uCŽ p¹ 
  
1,5{ } vLB— p¹ vFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� Æœ—«œ uCŽ Ëœ π

 vÝ—UG ÈU³H2« ·ËdŠ tŽuL−� Æœ—«œ uCŽ≥≤býUÐ œËb×� tŽuL−� p¹ ÈUCŽ« œ«bFð dÖ« Æœ—«œ uCŽ 

U²¹UN� U¼ÅÊ¬ ‘—ULý qLŽ ËÎÊ¬ rO¹uÖ  —u^Ås¹« dOž —œ ªXÝ« v¼UM²� tŽuL−� Ê¬ rO¹uÖ ¨bÝdÐ UN²�« tÐ 

ÆXÝ« v¼UM²�U� tŽuL−�

 ∫‰U¦� Ê¬ ÈUCŽ« œ«bFð Ë XÝ« v¼UM²� v�Lý t�uEM�  «—UOÝ ÈÅtŽuL−�∏ÆXÝ« 

∫‰U¦� “« d²L� ÃË“ vFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� π Ê¬ ÈUCŽ« œ«bFð Ë XÝ« v¼UM²� ¥ÆXÝ« 

∫‰U¦�ÆX�O� v¼UM²� ÃË“ vFO³Þ œ«bŽ« tŽuL−� 

tÇdÖ« ¨U¼ÅtŽuL−� všdÐ ÆXÝ« dH^ Ê¬ ÈUCŽ« œ«bFð Ë œuýÅv� »u�×� v¼UM²� eO� vNð ÈÅtŽuL−�

U¹ ¨sO�“ ÈÅÁd� ÊU~Ç—u� ÈÅtŽuL−� ¨‰U¦� Ê«uMŽÅtÐ ÆrO�«œÅvL� «— U¼ÅÊ¬ ÈUCŽ« œ«bFð v2Ë ¨bM²�¼ v¼UM²�

ÈUCŽ« œ«bFð Ë bM²�¼ vÖ—eÐ ÈU¼ÅtŽuL−� U�« ¨bM²�¼ v¼UM²� tÇdÖ« ¨uł —œ œułu� ÈU¼Årð« ÈÅtŽuL−�

ÆrO�«œÅvL� «— U¼ÅÊ¬

s¹« ¨rOM� Ã—Uš tŽuL−� “« «— U¼ÅÊ¬ ÈUCŽ« vJ¹ vJ¹ dÖ« t� bM²�¼ v¹U¼ÅtŽuL−� v¼UM²�U� ÈU¼ÅtŽuL−�

 ¨‰U¦� Ê«uMŽÅtÐ ÆbÝ—ÅvL� dš¬ tÐ ÁUÖÅêO¼ qLŽ  N ¨  Z ¨Q Ë   RÆbM²�¼ v¼UM²�U� 

مجموعه�هاى متناهى و نامتناهى



� �¥≤

ÊU��dO�œ ‰Ë«  
UO{U�—

œ«bFð t� vð—u^—œ ÆrOM� vGdF� «— tŽuL−� Ê¬ ÈU¼uCŽ b¹UÐ tŽuL−� p¹ Êœd� h:A� È«dÐ

UÐ qLŽ s¹« Æœd� vGdF� vJ¹ vJ¹ «— tŽuL−� Ê¬ ÈUCŽ« Ê«uðÅv� ¨býUÐ r� tŽuL−� p¹ ÈU¼uCŽ

�uý²s «ŽCUÈ ¬Ê �−LuŽt ÐOs { } «�−UÂ �vÅýuœÆ �¦öÎ̈ �−LuŽtÅ¼UÈ “¹d ÐU ¼LOs —Ë‘ �FdGv ýbÁÅ«�b∫

C = 0,−4,8, 23{ }    Ë    }vÝËœdG ¨Èu2u� ¨ÈbFÝ ¨v�œË—B= {    Ë    A = a,b,c{ }
ôUÐ ‘Ë— “« Ê«uðÅvL� ¨býUÐ œU¹“ —UO�Ð È«ÅtŽuL−� ÈUCŽ« œ«bFð U¹ ¨býUÐ v¼UM²�U� tŽuL−� p¹ dÖ« U�«

p¹ Êœd� «bOÄ ¨tŽuL−� p¹ ÈUCŽ« Êœd� h:A� È«dÐ d~¹œ ‘Ë— p¹  —u^ s¹« —œ Æœd� ÁœUH²Ý«

Æb�uý h:A� tŽuL−� Ê¬ ÈUCŽ« ¨Ê¬ o¹dÞ “« Uð XÝ« tŽuL−� Ê¬ ÈUCŽ« sOÐ „d²A� vÖó¹Ë

“« È«Åt?Žu?L?−?� «— U?¼ÅÊ¬ r?O?�«uðÅv� ¨vLB— Ëœ vFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� Êœd� h:A� È«dÐ ¨‰U¦� È«dÐ

 “« t� r¹dO~Ð dE�—œ vFO³Þ œ«bŽ«±∞∞ “« Ë dðÅpÇu� π «— tŽuL−� s¹« dÖ« Æb�dðÅ¯—eÐ Es¹« rO�UMÐ 

∫rO�¹uMÐ rO�«uðÅv� d¹“  —u^ Ëœ tÐ «— VKD�

  
x ∈ N } Ë   x < 100 Ë 

  
x < 100} = { x x > 9 Ë 

    
E = { x ∈ N x > 9

ò ∫œuýÅv� Áb�«uš  —u^ s¹« tÐ ôUÐ ÈÅtKLłE “« t� XÝ« vFO³Þ œ«bŽ« “« È«ÅtŽuL−� π“« Ë dðÅ¯—eÐ 

±∞∞åÆb�dðÅpÇu� 

 ∫‰U¦�  —u^ÅtÐ rO�«uðÅv� «— X³¦� vIOIŠ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−�
    

x ∈ R0 < x{ }ÆrO�¹uMÐ 

∫‰U?¦� “« U?¼ÅÊ¬ o?K?D�—bB t� «— v¹U¹uÖ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� dÖ« µ U?Ð XÝ« dðÅr� D∫r?¹—«œ ¨r?O¼œ ÊUA� 

  
D = r ∈ Q r < 5{ }

È«dÐ ÆXÝ« tŽuL−� Ê¬ ÈU¼uCŽ vK� qJý vGdF� ¨U¼ÅtŽuL−� Êœd� h:A� È«dÐ d~¹œ ‘Ë— p¹

 qJý tÐ ÃË“ vFO³Þ œbŽ d¼ ¨‰U¦�≤k t� ¨XÝ« kœ«bŽ« tŽuL−� ‘Ë— s¹« UÐ ÆXÝ« vFO³Þ œbŽ p¹ 

∫rO�¹u�Åv� d¹“ qJý tÐ «— ÃË“ vFO³Þ

    
2k k ∈ N{ }

  —u?^Åt?Ð œ«b?Ž« ÈÅt?Žu?L−�ò  —u^ÅtÐ ôUÐ  —U³Ž≤k t� k —œ   NÆœu?ýÅv?� Áb�«uš åœ—«œ —«dB 

∫‰U¦� “« XÝ«  —U³Ž œdG vFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� 
    
2k −1 k ∈ N{ } = x x =2k −1 ,  k ∈ N{ }Æ

∫‰U¦� “« XÝ«  —U³Ž q�U� —Ëc−� vFO³Þ œ«bŽ« ÈÅtŽuL−� 

    
n2 n ∈ N{ }Æ

مشخص كردن مجموعه�ها



� �¥≥

U�Åt�uL��

±ÆbOM� h:A� Ê¬ ÈUCŽ« s²ýu� UÐ «— d¹“ ÈU¼ÅtŽuL−� “« p¹d¼ ‡‡

 ©n2«

    
A = 1

x
x ∈ N,x < 5




 ©»

    
B = 4x x ∈ Z, x > − 2, x < + 2{ }

 ©Ã

    

C =
x2

1+ x2
x ∈ Z, x > − 2, x < 2













≤ÆbO�¹uMÐ v{U¹— ©rzöŽ® œUL� UÐ «— d¹“ ÈU¼ÅtŽuL−� “« p¹d¼ ‡‡

 ©n2«A = 2,4,8,16,32,...{ } ©»B= 3,6,9,12,15,18{ }
≥ÆbOM� h:A� «— d¹“ ÈU¼ÅtŽuL−� ÊœuÐ v¼UM²�U� U¹ ÊœuÐ v¼UM²� ‡‡

 ©n2«

    
A = 4n n ∈ N{ }Æ

 v?F?O?³?Þ œ«b?Ž« t?ŽuL−� ©»±∞∞Æv?LB— 

Æ‰Ë« œ«bŽ« tŽuL−� ©Ã

 sOÐ È—UAŽ« œ«bŽ« tŽuL−� ©œ∞[± Ë ∞[≥Æ

 sOÐ `O×^ œ«bŽ« tŽuL−� ©‡¼±∞∞∞ Ë ±∞∞∞Å−Æ
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